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Fie I un interval al axei reale R şi a 2 I �xat. Au loc urm¼atoarele a�rmaţii:
10 Dac¼a funçtia f : I ! R este derivabil¼a pe I; atunci pentru orice x 2 Infag;

exist¼a cel puţin un punct cx; din intervalul cu extremit¼aţile a şi x; astfel încât:

f (x)�f (a) = (x� a) f 0 (cx)

0@ teorema creşterilor �nite,
teorema de medie a calculului diferenţial,

Lagrange

1A :
20 Dac¼a funçtiile f; g : I ! R sunt derivabile pe I; atunci pentru orice

x 2 Infag; exist¼a cel puţin un punct cx; din intervalul cu extremit¼aţile a şi x;
astfel încât:

(f (x)� f (a)) g0 (cx) = (g (x)� g (a)) f 0 (cx) (Cauchy) :

30 Dac¼a funçtia f : I ! R este derivabil¼a de n � 2 ori pe I; atunci pentru
orice x 2 Infag; exist¼a cel puţin un punct cx; din intervalul cu extremit¼aţile a
şi x; astfel încât:

f (x)�f (a) = (x� a)
 
n�1X
k=1

f (k)(a)

k!
(x� a)k�1 + f

(n)(cx)

n!
(x� a)n�1

!
(Taylor) :

40 Dac¼a funçtia f : I ! R este continu¼a pe I; atunci pentru orice x 2 Infag;
exist¼a cel puţin un punct cx; din intervalul cu extremit¼aţile a şi x; astfel încât:Z x

a

f (t) dt = (x� a) f (cx) (teorema de medie a calculului integral) :

In aceast¼a lucrare se abordeaz¼a urm¼atoarele probleme:
a) pozi̧tia, mai exact¼a, a punctelor intermediare cx; din a�rmaţiile 10 � 40

de mai sus, faţ¼a de punctele a şi x;
b) viteza, acceleraţia etc. cu care se apropie punctele intermediare cx de

punctul a; atunci când punctul x se apropie de punctul a:

1



References

[1] D. Andrica, D.I. Duca, I. Purdea şi I. Pop: Matematica de baz¼a, Editura
Studium, Cluj-Napoca, 2004

[2] Z. Bao-lin: A Note on the Mean Value Theorem for Integrals, Amer. Math.
Monthly, 104(1997), 561-562

[3] Berinde, V.: Despre proprietatea punctului intermediar în teoremele de me-
die pentru integrala Riemann, Lucr¼arile Seminarului de Creativitate Matem-
atic¼a, Univ. de Nord Baia Mare, 10(2001), 97-106

[4] D.I. Duca and O. Pop: On the Intermediate Point in Cauchy�s Mean-Value
Theorem, Mathematical Inequalities & Applications, 9(2006), 3, 375-389

[5] R. Mera, On the Determination of the Intermediate Point in Taylor�s The-
orem, The American Mathematical Monthly, 99(1992), 1, 56-58

2


